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Exo N°.01 

Soit f une fonction continue sur [𝟎, 𝟏]  telle que : 

∀𝒙 ∈ [𝟎, 𝟏]   ;𝒇(𝒙) ≤ 𝟎  et f(0)=f(1)=0      

Montrer que (∀n∈𝑵∗)  (∃𝒄 ∈ [𝟎, 𝟏])  ;    f(c)=f(1+
𝟏

𝒄
 ) 

Exo N° .02 : 

On considère la fonction g définie sur I=[𝟎,
𝝅

𝟒
]  par : 

𝒈(𝒙) =
𝟏

𝟏 − 𝒕𝒂𝒏𝟑𝒙
 

1°Montrer que g admet une fonction réciproque 𝒈−𝟏 définie sur un intervalle J à 

déterminer. 

2°Dresser le tableau de variations de 𝒈−𝟏 

3°Calculer 𝒈−𝟏(𝒙)  pour tout x∈ J 

Exo NO :03 

On définit la loi ( *) ; pour tout a et b dans I=]𝟏, +∞[ : 

𝒂 ∗ 𝒃 = √(𝒂𝟐 − 𝟏)(𝒃𝟐 − 𝟏) + 𝟏 

1° Montrer que (*) est loi de composition interne (L .C.I) dans I . 



 

2° Soit l’application définie sur 𝑹+
∗   vers I / 𝒇(𝒙) = √𝒙 + 𝟏     ∀𝒙 ∈ 𝑹+

∗  

a- Définir qu’est ce qu’ un  morphisme bijectif  

b- Montrer que f est un isomorphisme de (𝑹+ 
∗ , 𝑿) dans ( I,*) 

c- En déduire la structure de ( I,*) 

d- Montrer que l’ensemble  𝑬 =  {√𝟏 + 𝟐𝒎/𝒎 ∈ 𝒁} est un sous groupe de (I ,*) 

 

Exo N°04 :  On définit la loi * par :   𝒙 ∗ 𝒚 = 𝑳𝒏 (𝒆𝒙 + 𝒆𝒚 − 𝟏) 

1° Montrer que * est loi de composition interne (L .C.I) 

2° Montrer que * répond aux critères d’un groupe Abélien 


